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1. On sait que 'on nomme ! Intégraphes, plinimsteos, smnmateurs
on intégratenrs des instruments dont le but principal est Pévaluation
des aires des surfaces planes.

IYapreés ees instruments, en assez grand nombre ¢, le planimdtre
polaire de Amsler est celui qui, pour plusieurs raisons **, sem-
ble appelé & Uemploi le plus fréquent. Les applieations des pla-
nimétres sont nombreuses; les contributions directes, los administra-
tions du cadastre ot des foréis, le service topographique du génie,

1 Nous eiterans notammant los intdgraphosde MM Nbdpoli ot Aslank-Abakanowics, Lan»
1n séanee du 18 Ndcembre 1833, & 1'Tontitot de Franee, ond peul Lire un rapport do M. M. Ber”
Tl ot Jordan sor nug question de priovitd sonlevde par M. Mesire relativement b cot nté-
zraphe,

*  Dans larlicle intitwlé Nete sue Femploi du planimitee polaive de W Dnster dons le derei
e la Fortifioation, note devite on Avvid 1863 of }mbh'-:e s le Misoriol de Fofficier du genie LT
ilguihler-Villara) par le géuceal Peauceior, alors capitaioe, Tagteur dit, oo farme do conelu
giun ¢« En torminsnl ves consid

allon= nans [erwes Foneguer encore noe  fds combien I #a-
nimétre polaire est bign appropric b noles mode do représeatation graphiqne ot aw dessin de
Ia fortification, 11 et procis of 'an manjement oxtramement facile; son volwme west guire
#updrisur & colui 'un compas de réduction et le prix eu o4l pou &lovd, En regumé, ret instru-
fent réunil tous bew avantages ol semble dosting & reudre do vérllabiles serviess wux offielers
At génle, en leur épargnant une des parties Jes phus anlues el coperdant dea play exsentiolisg,
de I'étu te d'un projet de foriitication. »

[Fne note sur le planisieire polaire do Anzler, dund M Lnizant iNole gui novs s $E sigualée
par M Neuberg) n para duns les Ménoires de (o Rocfete thex geivneen physiognen of naturetios de
Borleauz (2.2 »érin, t 1. p 395 1916,

Elte & &t¢ roproduile dans fe Nounelle corvespondance ik ¥, 1076 pp 38, 71 ot 11T) 1 Dana rotte
Note, 18 valone e 12 constant eat oxactement oxprimée dtant donnd que la roulette ost plaste
eMre I atyle of I polnt dartivelation, comme le voat Fauteur epp 40, 410 madz elle el en
contradletion avee Vinetenment, (ol guwiil est lened (oe, riee . 703
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los architectes, les ingdnteurs, les gémmotres arpenteutd, ete. .. .. ont
©secours A ces instraments pour résoudre ce probléme si délicat de la
iletermination des aires planes & contonrs curvilignes,

Fa Allemagne, & co qu'on wa dit, on posséde un planimétre,
comtue on a une beite de compas, o1 si, en France, Vusage en osi
encore peu répandn, il n'est pas douteux que eet instrient, quand
il sepa plus connan, jouira de Loméme favesar, Les peesonnes qui font
usage du planimetre, les professeurs qui pourvont érve consulids i
=L propos, seronl pent-cire biens aises de connditee ane théorss de
et instrpment; o'est cette théorie, ab<oloment péonwteique of touf 4
tait ¢limentaire, que nons allons exposer i,

2. Hedoit & son expresion théorique, e planimare d"Amsler se
compase de dewx tiges pigides articuleds en C: {a premidre AL pivete
anteur dun pomnt fixe Pode telle sorte gue Uarticulation A déerit
toujours un eerele de centee Poet de ravon PAD nons Fapellerons le
cepele pafaire of nous désignerans son ravon pore JL

Lantre tige AS porte: L2 @ son extedmne une pointe on stgle =
2o, en un point Roune rove gui est mobile dans un plan perpendi-
enlaire & la tige. D'apres eela on comprend dija que si la tige AN est
mabile sur son profangement, Lo roue R éprouve un mouvement «de
wlissement, sans aueun effel sur L rotation,

Eu d'anlres termes, e mouvement ae produit anenn elfen Lo roue
nenregistre rien, A contraire. lorsgne AsS dprowve nne rotation an-
tone du point A, R déerit un are de cepeley de centre AL et, dans e
wmouvement, quion peat nnner pnecenn el deorordeaent ] ponre e dis-
tizhruer dw premiee, b rene enregistee complitepent le chemin par-
cotrn par le point de contart de Ja roue, Cotte remarque s applique
encore an cas 00 la tge A% se transporte parallelement @ elle-méme
shang ane divection perpendienlaire & AR of, géndrallearent o peat
dive (e la roue envegistre eomplétement ke chemin pareoury sur e
plan par son point de contact, lorsqoe la rone se déplace dans une
direction normale & fa tige.

Telle est ided bien simple sur faquetle vepose la théorie du pla-
nimetre polaire; celle des awtres planimetees peend pour base des
prineipes analogues of Uen passe asez Lacilement de la théorie connue
dun planimétee a ectle d'un autee planimetee.

3. THEORIE GEOMETRIQUE DT PLANIMETRE D' AMSLER. — Soit f la
courbe que nons avons & considérer: anaginons deux positions infi-
nement voisines 3, 8" du stxle suy f; soient PARS. PARS Jes deux
positions correspondantos de Finstrument. Par be point o, menons
A'M dgal o parallcle iU 08 on vbservera: 17 que 880 est un pa-






© Biblioteca Nacional de Espana



EL PROGRESO MATEMATICN0 7%

rallélogramme; 20 que A’ M= U8, Prenons AN IR R et igu -
rons leg axes NR' et M3 ayant pour centre commun le point A

{aive comprise entre Uarve de corele 4.0, are 89" de 1n courbe
/ et les deux droites 18, 187 ne différe que par un infiniment petit
dudeuxidme ordre de 'aive constitude par lo parallélogranme A4 WS
et par le sectenr civeulaive M.

Du point N, abaissons sur A% 1a perpendicutaive N1 ot posons

AS=r, AR=5, /MN'S w0,
Nons avons

(1) aire AA'SS = NI1-+,'_, v g

Cherchons maintenant quet est 1o cliemin enregisted par lu rou-
lette,

Celle-ct s’esl transportée de & en B pendant le petit mouvensen
e nous étwdions: nous pouvons considéeer ce mouvenent comme
Mant a résuliantie de trois mouvements diplacant In voulette sueees-
sivement suivant RH, TN of e NI,

RI st un mouventent de glissement, il donne wn resultat wul:

NH ot I'ave NIU donnent, au confraire, des mouvements de povles
ment de plein effet.

Ainsi, le ehiemin 0, coprvegtsted par b ranlette, est cgal & NI are
NI derivons done

(2} O NH 4 o

Les formules ¢y et 123 donnent smde Ta theéorie du planimétee po-
laive, comme nens allons b monteer.
F Conefriira

e N e

LA GEOMETAIA ELEMENTAL RECIENTE

Kntre tas varias direeciones que han tomado Tox estudios geome-
lricos on la époea actual, ofrece extraordinario intereés [ sephs de ro-
sultados obtenidos, principalmente por los gedmetras Aptzt, Brocard,
Casey, I*uhrmann, Kiel), Lemoine, de Longehmnps, M'Cay, Sim-
mons, Tarry, Tucker, Vigarié, ete: y tales resuliados constiuyen

Ul ittt cieaenbaiee peeeadey i ML Jalim Casex teads pare e Fae
Lisse, Thepdgrs. Papis, Ganthier-Villaes, 184,
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actualmente un conjunte de gran imporiancia, cuya exposieién siste-
mitica, formande cuerpo de doctrina, se Lia realizado por el gedme-
tra inglés Casey, desgraciadamente perdido para la ciencia 4 prinei-
pios de este ailo,

La Geometria clemental reciente, publicada pot el profesor Casey
cg el primer ensayo que reune las interesantes conclusiones gue se
han obtenido por efecto del insistente esfuerzo individual llevado 4
feliz término por cada uno de los geometras arriba cilados, ¥ tanto
¢l periddieo Mathesia, que dirige el sabio prafesor M. P. Mansion, de
la Universidad de Gante, como el Journal de wathématiynes olomen-
tuires de M. Longohamps, han sido lag principales palenques donde
ge han ejercitado los esfuerzos tan variados como cficaces de cuantos
se han consagrado 4 fundar esta especial direceidn de la ciencia geo-
meirica,

Con objeto de facilitar. tanto ¢l conoeimiento de esta teoria geo-
métrica como la lectnra de teabajos referentes 4 1a misina, vamos i
dar una somera indicacién de los puntos capitales desarrollados en
ia obra del sefior Casey, que pueden ofrecer alguna difieultad por
razon del teenicismo empleado necesariamente en una doctrina com-
pletanente nueva, ¥ que promete desarrollos considerables sobre los
ya obtenidos.

Dos rectas AX, AY (Ll I, fig. 1.2 son conjugadas isngonales con
relacion & un dngulo, cuande forman dngulos iguales con la bisec-
triz.

La multiplicaciin de las ipualidades

KMAN=YQ:AY, ANNP=AYYN

conduce 4 establecer que los rectangul o8 XM.YN XY} son iguales.
Ademés, de dichas igualdades se deduce que

AM:AX =AQAY, AN AP=AY AN,

¥y AM:AP=AQ: AN, denfin, AM.AN=AP.AQ, esdecir, que
lus puntos M, N, ', Q son eenciclicus, 0 se hallan en una misma cir-
eunferencia.

Por ser los angulos en PP y en M reetos, el cuadrilitero AMXID
es inseriptible, y el dngulo XPM igual al XAM, ademais, el angulo
MAX es ignal al dngulo YAQ; luego MPX =YAQ, por consiguiente,
siendo PX perpendicular & AC, PM lo serd & AY, de igual modo que
NQ & AX,

Lots rectus conjugadis isogomeles e trew pectas voncnreonfes AX, BN
CNL emn pelacion 1 Tux been dnnnlos de s Epiingule ABC am. UL, figu-
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ra, 2.8), son concurventes, pues 8i se trazan las conjugadas isogonales
AY y BY de AX y BX, y 3¢ une Y con C, se tiene

YN.XM=YQ.XP, XI.YG=XP.YqQ,

¥ por consiguiente
YN.NXM=XI, Y

ltego CX y CY son conjugadag isogonales, con respecty al dngulo .
L.os puntos X ¢ Y se llaman conjugados {sogonales con relacidn al
tridngulo ABC, y estin caracterizados por la propiedad arriba de-
mostrada de ser iguales los productos de sus distancias 4 los lados
de aquél,

Dos recias AL AA” (lam, 11 fig. 3.8) son conjugades isotdmicas con
relacidn al lado BC de un tridngulo ABC, cuando los segmentos BA°
¥y CA’ interceptados por aguéllas en Ia base BC son iguales. Y si dos
puntos & y O son lales, que las rectas A0, A{Y son eonjugadas iso-
témicas respecto al lado BC, y BO, BO" 1o son respecto al lado AC,
tambien CO, CO serdn conjugadas isotémicas respecto al lado Al.

La demostracién (ue expusimos en la pigina 61 de este periddico
al tratar Ia teoria de los puntos y de los tridngules reciprocos del pro-
_fesor Longchamps, conducivd 4 establecer la dltima proposicién
enunciade ),

Dos puntos O ¥ (V" serdn isoldmieos eon respecto d un trisngulo
ABC, cuando lo sean los pares de prectas AQ, AU, B3O, By, Co,
€O, respecto 4 los lados BC, AC, AB.

Si A'B’ es antiparsiela & A en el dngulo ACH, los puntos Al
A’ son coneiclicos; y 1os lados del tridngulo A'3'C’ formado unien-
do lus pies de las alturas del tridngulo ABC (lam. I, fig. 7.2), son res-
pectivamente antiparalelos con los lados de éste, pues en la cireun-
ferencia cuyo didinewro es BC y que pasa por B’ y ', el dngrelo BCIY
¢s8 suplemento del ACD.

L.a conjug:a,da isng{jnal AS (lam. [T, fig. 3.0y e una medisna AN
de un tridngulo se llama simediona; y como las tres medianas de un
tridngulo son concurrenies, también lo serin las tres simedianas, en
virtud de lo arriba demostrado.

El punte K, de gran importancia en la geometr{a del tridngulo,
se llama punto simediano, 6 mas generalmente, punto de Lemoine del
tridngulo.

(%) M. do Longchamps Nlama reciprocos i los punios Oy O (Kssaé o,
I Géomatrie de tn regle, pig. ll'n."resm'\'ando ta denominacion de isolomicos
i 1os pares de puniog eomo A' v A", ete,
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Lng perpendiculiares trazadas desde ol punto W d lox tres hidos del
triingels son prapareionales « cotos lados, pues si >, . 2 son las per-
pendiculares trazadas desde K 4 los ladoe del triangulo. por ser AM
¥ AB conjugadas isogonales; se tieme que MD.:=ME.y: pero los
triangulos AMB v AMC son equivalentes: luego

MDAB=MEAC: liego y::=AC: AL

“arolarie, Representando «, &, « lox lados del triiingulo ¥ 5 su drea,
resnita que

4 L . 28

a0 b e @+

Las simedicenas pasan por los polos de los lades del trivngnlo ABC
cone vespecte al cirerlo vircunserits, pues siendo A ¢l polo de BC, si se
trazan lag perpendiculares A'F A'(i & AB y & AC, se tiene

AF:AG=gen A'BF:sen AC G=sen ACB:sen ABC =4 B: AC,
puesto que A'B=A'C, yademds
angulo ABC'==dngulo ACB, dngulo ACK =dngulo AR,

Hallindose A'F v A'G; en la misma relacidn que las perpendicu-
lares frazadas desde K 4 AB v AC los puntos A, A'. K se hallan en
linea reefa.

Uno de los clementos importantes en esta Geometria es ol dngulo
de Brocard del tridngalo ARC detinido por Ja oxpresiin

I
o g lANEw

que salisface 4 la eondicidn
cot w=cot d+cot B+cot O,

(que resuita ficilmente de dicha expresion y de la relacion arriba oh-
tenida entre las perpendiculares trazadas por ¢! punto K v los lados
del tridngulo,

Oiros elementos importantes que deben considerarse son los
puntos de Brocard del triingulo ABC{resignados porlas letras & y &'y,

Para darlos & eonocer son precisas las proposiciones enunciadas
en la obra de que nos ncupamos, relativas 4 las figuras directamente
semejantes.

e todo ello sdio diremns que:.

Dados dos sistemas homoiéticos A3, NI, sinno de ellos
gira un dngulo « alrededor del centro de homolecin, ocupando una
nueva posicion AT (..., cada dos reotas homdlogas AB. A" ...
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formaran el Angulo constante «, ademéis los tridngulos OAA"
ORB".... seran semejantes, y reciprocaments, si sobre las rectas tra-
zadas por el punto O} se oonstituyen tridngulos seinejantes QAA"
OBB", OCC',....., el poligono formado por los vértices A'BC",... es
semejante al poligony primitive ABC... y el punto (), que considerado
como perteneciente i la primera fizura es su homdlogy en la segan-
ta, se llama punto doble de las dos figuras, 0 su cenfro de sancjanza.

Ademas, las distancias del punto doble 4 dos puntos homdlogos
s¢ hallan en una razon dada, y Ias perpendiculares trazadas desde el
mismo 4 dos rectas homdlogas se hallan en una razén constante.

En fin; ¢l centro de semejanza de un iriingulo dado ABC (lam. TIT,
lig. 4.3} y de un tridangulo ingerito DEF semejante es uno o otro de dos
puntes fijos U y U', que son los pwrtos Hrocerd del tridangulo ABC,

Supuniendo el tridagule KFD inserito, de manera que [os dngulos
D, ¥, E, sean respect:vamente iguales 4 13, A, , el punto U es el pun-
10 comin 4 ias circunferencias circunscritas 4 los tridngulos BDY,
AFE, CEl; y si el tridngulo DEF es tal que el vérlice ¥ correspon-
diente al A esté¢ en el lado AC, resultard de igual manera el otro
piunto de Brocard 17,

Puesto que U es el punto doble de los tridngulos ABC, DEF, los
tridnguios UBD, UFA son equidngulos, ¥ por consiguniente el dngulo
UBD, UAF son equigngulos, ¥ por consigniente ¢l dngulo URD ex
igual al dngulo UAF; luego el civenlo AUR es tangente & BC en B.

De igual manera, los circulos circunseritos 4 los tridngulos BUC,
CUA son tangentes 4 CAen Cy 4 BA en A,

Ademas, fos tres dangulos VAR, UBC, UCA son iguales entre sf &
iguales al dngule Brocard del tridugulo™, pues siendo coneurrentes
las rectas, se tiene_ segiin la trigonometria,

sen Y wesen (A —w) sen (I’,—m]‘sen {0 - w), .
de la que resulta
cot w=cot A+4cot B4cot ),

Por consiguiente w es el dngulo de Broeard del tridngulo.
Ademas, de los puntos y el dnguic de Broeard, ticnen gran im-

(3) LEu el texto se hare ver ijuc
ang.o BRC=\ng.* BEDIDRC=BIDIDEC=. ... —=BACHFDE,

Y en resuinen que los tres dngulos BEC, CQA, ARB son respectivamoente
12uales « las sumnas

AHD, BFE, CHF 6 A FB=={8F ~C, BRC=180—A, (' FA==180°- 13,
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poriancia en la Geometrin reciente los circulos de lLemoine, de Tue-
ker y de Taylor,

Si por el punto de Lemoine K del triangulo ABC (Jan. 111, fig. 5.8
g trazan las paralelas DE', EF', FI¥ 4 los lados de éste, se f[ormaran
tres paralelégramos AE'FK, BF'KD, CIYKE, en los que KE'F, F'D,
YK son las diagonales, asi como KA, K13, KU, resultando que E'F es
antiparalela de BC, I} de AC, IVE de AB. ¥ ademis FE =KD =D,
Si, en tin, el punto O es el centro del eireulo cireuns rito al tridngu-
1o ABC, se deduce que el punto medio de KO equidista de los puntos
F,E, E D,D,JF,

El cérenlo que pasa por estus seis puntos es el c/renlo de Lemoine,
y el exagonce del cual son los vértices el arvigono de Lemwine,

8i un tridngulo 2By esel homotético del A B C (lam, 11, fig. 6.2p
siendo el centro de homotecia el punto de Lemoine K del tridngulo
ABC, ysiDy E, Ey F,I"y I} son las intersecciones de los lados
de ABC con los lados correspondientes de 2 jy, prolungados si es
preciso, ¢stos seis punios son conciclicos, pues siendo K el punto de Le-
moine, las rectas AKX, BK, CK son las medianas de FE, DF', Elr, ¥
por consiguiente K. DF’, KD’ son antiparalelas a los lados del
triangulo ABC, y les seis puntos se hallaran en ol mismo cireulo,

Si el trivingulo a By veria, ol tagar del eentro del eirenlo civeunserito
«l exdgono es e recta UK.

M. Neuberg ha llamado edrendos de Tucker 4 lus eireulos eireuns-
critos al exdgono, cuando varia ¢l trisngulo af v,

Cruanido ol tridugulo 28y se reduce ol punto K, el eireulo de Tweker
tiene au centro en el punto medio de OR y se veduce al cirenls de Lemoine,

Si AL B, C son lus vértices del tridngulo articn de ABCW ¥
K, N; K, N K%, N" son sus proyeeciones sobre los lados, estns pro-
yecviones son convielivax, pues siendo I el ortocentro'™, lus figuras
AKA'N, ACHB' son homotéticas, siendo A el centro de homotecia;
luego KN eg paralela a OBy K'K” antiparaicla a ("I, porque K'y
K- pasan por los pies de las alturas B'K’, ("K* del tridnguln AB'C;
luego los puntos K, N, K°, K* son conciclicos ¥ 1o mismo K, N, K, N,
Este circulo estudiado por Mr. Taylor se llama civenlo de Taylor.

En fin, 8i O es el eentro del cireulo circunserito (1am. 111, fig. 8.0) y
K el eentro de las simedianas del widngulo ABC, el circulo deserit
sobre OK como didmetro se llama el céirculo de Brocard.

Si desde O se bajan las tres perpendiculares 4 los lados del tridn-

(1) El tridngule que ticne por virtices los pies de lus altaras dot ABC.

{0y Punto de interseceion de las tres alturas,
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gulo ABC, éstas oortardn el cirealo de Broeard cn otvos tres puntos
A’ R’ € que determinan un tridnguio Nlamado el primer tridngulo de
Brocard, el cual s inversnonte semcjante al fridngule ABC, puesio
que siendo OA’ perpendicular 4 BC y OB 4 AC, el dngulo A'OB, o8
igual al ACB, ademas A'OB og igual 4 A'C'IY; luegn A'C'H es igual
4 ACB. '

De igual manera se deduce la igualdad de los otros dngulos que
se hallan inversamente orientados.

Si el circulo de Brocard del tridngulo ABC corta 4 las simedianas
eu tres puntos A’y I, €, el tridngulo A'B'C" se Hama el segundo
tridnguls de Broeard.

No nos detendrenmos ea indiear las numerosas propicdades de-
mosteadas en la Giéomdtrie dldnentnive récente, publieada por el gode
metra Casey, sdlo citaremos para terwinar, as teorfas de los poligonos
armonicos; y si 1os lados del poligono se designan por a, 4, e,.. ¥ lasg
perpendiculares trazadas desde K sobre éstos por », g, 2, .. ol dngulo
w determinado por una de las cenaciones

—
—

9 ) y=.btg"’s

"

E

e llama dngule Brocard del poligone.

En enanto & las liguras asociadas, si s¢ une un punto enalquiera
X de una circanferencia 7 4 » puntos fijos I, L,... I, de la misma cir-
cunferencia, y en el mismo gentido & partic de #, se toman sobre
estas reetas los segmentos I, A, T, A, T, Ao A, A, proporeio-
nales 4 los niimeros dados d,, 4,,..., d,, tntonovs un sistema de fign-
raz diregtamente semejantes constrnidas sobre I, A, 1, A, I, Ay
se Nama séstema asociado,

Creonns con estas definteiones haber dado una idea de esto génes
ro de investigaciones geomdtricas, 4 euyo desarrolle han contribuido
gedmetras de diversas naciones, ¥ que especialmente han sido asun-
to de varios articulos publieados vn 1os periddicos Mathesisy Journal
de mathématiques ¢lémentaives, donde el alicionado & csta elase de in-
vestigaciones pucde encontrar detalles que no pueden tener cabida
en esta somera reiacidn.

Pero tanto interdés ha despertado cste género de cuestiones trata-
das en los periddicos arriba citados como en Quaterly Jowrnal, Ap-
Pendix to the Proceedings of the London Mathematical Society y otros,
que no dejaremos de insistir en algunas oeasiones sobre puntos con-
Cernicntes & esta Geometria del triangulo, y torminaremos prometien-
do poner al corriente 4 nuesiros leetores de tos resufiados debilng o
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profesor de la Universidad de Lieja, M. Neubery, y que se hallan
expuestos en sus diversos trabajos 8w le point de Steiner, Sur le cua-
drilaiére harmonique, Sur los axes de Steiner et Uhyperbole de Kiepert y
su Mémoire sur Ie tetracdre y olros varios,

Z. G. pe GaLbhraro

N LY T

LECONS SUR LA THEORIE GENERALE DES SURFACES
ran . DARBOUX

Acaba de aparecer ¢l segundo fasciculo de la tercera parie, que
tiene por objeto: Las lineas geoddsicas y curvatura geodésiea, log
parametros diferenciales y Ia deformacion de 1as superficies.

Al final del primer faseiculo, ¢l libro VI[ estd destinado 4 desen-
volver principalmente las investigaciones debidas al profesor de Ja
Universidad de I’avia Spr. Beltrami, que principié 4 exponer en el
Giornale di Matematiche (1865} en Annali & Matomation ¥ on Meathe-
nutdische Adnualen, sobre las aplicaciones del Andlisis 4 la Geometria.

El capitulo II tiene por objeto reconocer si dos superlicies son
aplicables la una i la otra, llegando & la conclusion de que sélo hay
dos clases de superficies cuya aplicacion puede efectuarse de infini-
dad de maneras: las superficies de curvatura constante y las aplica-
bles sobre las superficies de revolueidn, examinando los casos de las
superficies alabeadas y regladas, v dedicindose despuds 4 la deter-
minaeién de las superficies aplicables 4 una superficie dada y al es-
tudio del problema de la deformacidn de las superficies, examinando
multitud de casos del mismo, legando entre otras conclusiones 4 que
sidos superficies son aplivables enlre ¢ dv tal manerda gue todan lag lineas
asintolivae de L una corvespondan  lus lineas asintitivas de e olra,
las dos superficies son igudles ¢ simclrican,

Con ¢l estudio de [a defurmacidn de las superficies, alabeadas y
los resultados debidos al Sr, Beltrami ' comienza ¢l segundo fas-
ciculo regientemente publicado de Ja abra de M, Darboux, tratin-
dose de la deformacion de una superficie reglada, de manera que
una de sus eurvas se convierta en plana 6 una de sus lineas se pe-
duzea 4 recta y de la de una superficie alabeada, de manera que una
linea dada se convierta en asintitica.

i1y Iicerche di Analisi applicain alla Geomoiria (Giornale di matematiche, vol 11, 1nGd).
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El capitulo VII estd destinado 4108 notables teoremas de Wein-
garten referentes ¢ las superlicics cuyos radios de curvainra se ha-
llan ligados por una ecuacion dada « priori, que se relacionan con
la teoria de la deformacidn de las superficics, resultados que condu-
cen al sabio gedmetra aleman & una nueva clase de superficies defi-
nidas por una relacidn entre sus radios de curvatura, las superficies
W, caracterizadas por ser log radios de eurvatura funcidn ef uno del
0tro, y en las onales las dos' ramas de la evoluta son aplicables sobre
una superficie de revolucién cuyo elemento lineal depende sdlamente
de 1a relacién entre o3 radios de curvatura.

Después de desarrollar en el capitulo VIII los resultados debidos
4 los matemdticos Sres. Beltrami, Laguerre y Ribaucour sobre las
propiedades generales de la superficie de los centros de curvatura-
expone las investigaciones de los Sres. Soplus Lie y Bonnet referen-
4 determinacion de las superficics, para 1as que ya la curvatura,
media, ya la total sean conslantes, peollemas que segiin una ohser-
vacitn ingeniosa del tltimo ofreeen en uno 0 ofro caso la misma
difieultad; y no dejan de citarse ¥ desenvolverse Jos importantes re-
sultados debidos al Se. Bianchi, yu en sus Lecioni di Geomelria
differenziale fatte nelle wniversitd di Pisa, donde se encuentran tam-
bién expucstos los resutltadoes debidos dlos Sres. Weingarten, Ribau-
cour y Beltrami, ya en sus diversas Memorias Sui sistowmi de Weingar.
ten negli spazi di curvalira rostaate, 1897, (donde se ex tienden los sis-
temas de Weingarten al vspacio de Riemann, de curvatura eonstante
negativa), selle superficie fuchaiane, sulle super ficie le eui linee sonn cwre
ve a lorsione contante, todas ellas concernicntes 4 la importante rama
de la ciencia geoméirica, objsto de la obra de M. Darboux.

Para poder abarcar este nuevo punto de vista deade el que con-
Sidera ol Sr. Bianchi lus resultados de M. Weingarten, se haoe pre-
©iso partir de las consideraciones cxpuestas por M. Darboux enla
primera pacte de sug Legons sur e thiorie géndrale des surfaceah), don-
de se estudia la superficie engendrada por la rev olueién de wna ca.
tenaria, alrededor de su base, Hlamada aliseide 6 calenoide que es la
finica superficie minima de revolucion, 1a tractriz 6 curva de lae tan-
gentes iguiles, que engendra la superficio de revolucinn pseudoesfirien.

Ei Sr. Bianchi examina les tres formas distintas que se obtienen
Para el clemento lineal de una superficie de revolucidn con curvatu-
ra constanie negativa, Hega 4 lo que denomina swperficie complemen.
taria de 1a superficie ¥ de curvatura constante negativa y una trae-

T —

1) chereho di Analisis. ote. Pag, 77,
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triz en la que se han aumentado ¢ digminuido on una razén constan-
te las ordenadas perpendiculares 4 la base que llama tractrices pro-
longadas v acartadas, y en fin, 4 su mélodo de transformacidn de las
superficies de enrvatura constanie, objeto del eapitulo XII y dltimo
contenido cen ¢l dllimo faseiculo de la obra de M. Darboux, al que
esie eminento gedmetra cree necesario anteponer ¢l XI destinado d
una exposicion de la superficie preudvesfirica, asunto de sumo interds,
por lo cual creemos muy opirtano terminar osta resefia del trabajo
que nos oveupa, apuntando algunos de los conceptos en dicho capi-
tulo contenidos,

Elije M. Darboux entee todas las superfieies de curvatura cons-

1
tante — W aqudéila cuyo elemento lincal ostd definido por la férnula

ds?=a® {du?+ e dv?), (n
engendrada por la revolucion de la teactriz
r=a sen x, z=a[logtang§'+cns o) {2)
y haciendo v=x, e~v=y, el c¢lemento lineal se reduce 4

_ gy

v
de manera ue, si se consideran @ é ¥ como las coordenadas rectan-
gulares do un punto de un plano, se obtendrd una carta geogrilica
en la cual tode la parte real de Lo auperficie estard representuda en la
prrte superior del plane con remejanze de los vlementos infinibinente pe-
Jueitos,

A todo punto real M de la superticie corresponde un punto m del
plano, que es real y se halla sitnado sobre el eje de las a.

Tratando de obtener todas lag transforinaciones que no alteran ol
elemento lineal, la intraduceidn de 1as coovrdenadas simdtricas

da?

¥

a=X+iy, B=x-—iy,
permite expresar el elemento lincal bajo la forma
dad3
de?= —4a® —mm e,
(z—9)
y delinir, no sélo una iransformacién plana eon conservacidn de los
angulos, sinn que, si gc consideran 2 y B eomo coordenadas simétricas
do un punto de la preado esfera, la transformacion conserva los areos,
¥ por eongignionto [os dngulog v lag dveas, Hegandose 4 una defor-

TP
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macién continua poria que 1a superficie no deja de eoineidir consigo
migma, quedando sometida toda figura trazada en dicha superficio
4 una deformacion andloga al movimiento do una figura esfirica vn
la esfera que Ja conticne,

Despues de establecor que Lus diferentes geadivicas de Te muperficie
admiten por dndeenes elvenlos cupos cendros se hollion en ol ofe de Tas X,
pasa M. Darboux 4 dar la elasificacion de lag transformaciones que
conservan el elementn lineal, investigando si existen puntos invariz:-
bles por la transformacidn, examina los casos de la substitucidn «Z/p-
tice segun Terr Klein, por la cual un solo punto real do la superfi-
cie queda inmdvil, la kiperbilica por la que permanen invariables dos
puntos reales en el infinito, y la transformacion parabilica que deja
invariable uno solo tambjen en of infinito, de manera (que dvs fres
tipos de transformacidn eonsiderados, estan representados por rotacivnes
de tres superficies distintas de revolucion con curvatura constante ne-
gativa, i

Antes de terminar M. Darboux ¢l interesante eapitnlo preparato-
rio para los mitodos de transformacién de los Sres, Bianchi y Lie,
aplica las consideraciones expiestas & los problemas fundamentalos
de la geometrin, concernientes 4 la perpendicnlaridad y al paralelis-
ma. Asi, observa que dos geoddsias perpendiculares & una tereera se
encientran siempre, si la curvatura es positiva, ¥ 1o se encueniran
8i es nula ¢ negativa, Do manera, que para las superficies de enrva-
tura negativa como para el plano, aa e prede trazar por wn punto mas
que une geodeaise perpendicalar & wut geaderiva dada. Ademds, segun
lo expuesto anteriormente s prede irazar siempre una.

En cuanto al paralelismo, en el cago de la esfera es imposible ol
trazado de una geoddsica paralela & otra (g); en el plano, ouando ad-
Witimos of postulado de Buelides, cxiste una sola que pase por un
bunto M, que es la paralela trazada por este punto, Y en cuanto 4
las Buperficies de curvatura negativa, aplicando la transformaeion
vinploada y admitiendo, como puede hacerse sin perjudicar 4 la me-
heralidad, gue {g) se halla representada por el ejeo de las v, entonces
habrd dos geoddsicas trazadas por N que encuentran ¢ (g) en el inflni-
to. La una representada por la paralela MP® al eje de las v, lnotra
Tepresontada por el eivculo OMQ tangente & éste en el origen.

Bn restimen: Purede considerarse que wie aeodésiea tene 0, 1 4 2 pun-
208 en of infinito, seqien que pertencied « supeyficies de curvatura positi-
Ve, nula 6 negative,

Suponinndn, en fin, trazada la eircunferencia de centro O ¥ que
Pasa por M, que representa fa geoddsica trazada por el punto M per-
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pendicularmente 4 {g) ¥ la igualdad de los dngalos SMO, SMP, llega
la definicidn de} dugido de paralelisme ¥ & sy expresion

X
L]

. )
tang IHipy== "
1-¢ a

¥

haciendo referencia, para terminar estas constderaciones relativas i
las geometrias de Giauss, Lobatschewsky y Bolyai, 4 la importante
Memoria del Sr. Beltrami, ~aggio di interpretuzione delle Geometrin
non eweliden. 1

Z. G, pE Ganpraxo.

Al 1t

ESTUDIO ANALITICO
DE UN LUGAR GEOMETRICO DE CUARTO ORDEN

Fon
DON JOBE RUIZ-CASTIZO ARIZA

Ha dicho bien ef antor del detenido y sencillo estudio qure motiva
esla reseiia, distinguido Daoctor en Ciencias ¥ Ayudante de la Escue-
la G. P de L y A, de Madrid, en publicar este interesanle trabajo que
puede tomarse como modelo para otros machos casos andlogos, por-
que de un modo facil ¥y eomplety diseute la forma ¥ particularidades
que olrece ¢l lugar geomdrico engendrade por el punto medio de
una recta de longitud constante p que se apoya por uno de sus ox-
tremns gobre una recta ¥ por el otro sobra una circunferencia de ra-
dio r, de tal modo que la lopgitud p sea ipaal—6—m* ma_vnr'fﬁistancia
entee la cireunlerencia y ta recta fija, medida sobre la normal & dsta
que pasa por el centro do fa cirennlerencia.

Empieza ¢l estidio furmando la ccuacion del lugar geométrico,
cuande el puale generador es eunlquiera de log de la recta movil, ¥
fijandose despuds on el supuesto de que dicho punto divida 4 ia rec-
ta en dos partesa iguales, obtiene la ecuacion

y=424¢rx—-xt+t 4 px~x*

iy Ginenale di Malematiche vol VT 192 Anuales de ¥ feole Normal Pheori fonlamen.
tale des capuces de conrbure constante,
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cuya ropresentacién geomdtrica estd dada por la figura adjunta, en la
cual se ha tomado parael eje OXla perpendjeu-
lar & la recta fija trazada por cl centro do la
circunferencia y para el OY la perpendicular
levantada 4 OX e¢n el punto medio de la mi-
yor distancia cntre la recta fija y la circunfe-
rencia medida sobre el eje OX.

Hace notar el sefior Castizo que c¢n cstas
condiciones la curva pasa por ol origen y esta
comprendida entre el eje OY y su paralela
trazada del lado positive de x# 4 una distan-
cia x=p 6 =vr, segiin que p<r ¢ p>p

Después observa que siendo los valores de
¥ finitos para todos los puntos de x, la curva
estd limitada en el sentido de las yy positivas
¥ negativas.

Compeniéndose ol segundo mietbrey de ly
ecuacitn de dos términes precedidos del Jo-
ble signo +, habrd generalmente cuateo pun-
tos del lugar geométrico sobre una misma or-
denada, excepin para #=0, que da y=o0

'I‘amhu-n existe otro punto sobre ol v]v OX, euya abseisa satisface
& la ecudeion,

24 rx,— N VPN, — X2

que da
1,
=, {4r~p)
Caloulando después ol coeficiente angular de la tangente
; X 2x
dy _, r-2 P
dx Wrs—x? 2 ¢ prxt

8¢ ve que ticne cuatro valores correspondientes 4 los enatro puntos
de la curva que se encuentran sobre una misma ordenada, y de cuya
discusidn resulta que en ¢l origen la curva vs tar?g‘enlc al eje OY,y
que el punto situado sobre ¢l eje OX 4 la distancia

xX= ;{_41“— P)
€8 doble,

Determina despuds los puntos de ordenada y abseisa miixima v
Minima, eontinuando o estudio del ligar geométrico que presenia
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particularidades notables como es la de que o lugar gemnetrico de los
puntos medins de lus cuerdus paralelas «l vje OY estd formado por cl eje
de shmetries OX, wne civcanfecencid y waa elipse, tanirentes estas alti-
mas al eje OY en ol origen de enordenadas,

P'or iltimo, discute el antor las diferentes forwas que puede afee-
tar ¢l lugar geomdéwgicn, segiin que p=r; p==2e p-2r dividiendo este
altimo en tres casos, segin que pesté comprendido entee » y 2r, sea
p=r6p<p, lerminands con of cileulo del drea, en todo o enal, aun-
que riapidamente expuesto, da al estudio una extension de 92 piginas
¢n coarto. ' ;

I B

oS R R R e

Silia de Kowalevski, cuya muerte acaccida en 10 de Febrero iil-
timo, ha privado & la ciencia matemitica de una eolaboradora insig-
ne y 4 s sexo deatna de snsonds gloriosas represeatantes, ofrece wn
raro ejemplar do talento femenino gqoe con legitimeo derecho figarard
en la historia del desenvolvimiento de la ciencia humana, no tanto
por el ndimero de sus obras, qu- fatalmente ba limitado fo prematuro
de su muerte, & ta temprana edad Jde 37 aitos. eoma por la suma del
esfucrzo intelectual que supone cuanto realizd durante su corta exis-
lencia,

Descendiente itustire dol vey de Hunygria Matias Corvin, ¢ hija del
general de artilleria Basilio Corvin-Krukowski, aunque dotada de
extranrdinaria capacidad literavia desde su infancia, reveld su voca-
eivn por las eiencias matensiticas & Ta edad de catoree afios; por miis
quv su profesor Malevitseh vislumbrara paea ella b glovia literaria,

Iistwlid en Berlin las inatemiticas bajo la dieveciin del cdebro
mateimatico Sr. Weivrsteass, ¥ 4 los veintinn anos obtenia el grado de
doctor en Filosofia y IBellas Artes en la Uuiversidad de (idGtuinga,
aceptando mas tarde la catedra de Matemiticas superiores de la Uni-
versidad de Btokolmao, ereada para ella, merced al eficaz apoyo del
doctor Mittag-Leffler, y que descmpeiid desde 1834,

Ino de los hechos mis gloriosos que pneden citarse en la vida
cientifica de Sofia Kowalevski fud ¢l que realiza al obtener el promio
Bordin ¢n 1883 do 1a Academia de Ciencias de Paris por su *Memoi-
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ve sur un cas particulier du probléme de la rotution d'un corps pesant
aulour dun point five, ok Pinlegration g'offectue @ Paide de fonctions ul-
traelliptiquos du teps®, sicndo poneunte M. Darboux y voecales los se-
flores Maurice Lévy, Phillips, Resal y Sarrau, que por unanimidad lo
adjudicaron 4 la Memoria prosentada bajo el lema: Die eo que te sais,
fals ce que dois, aldrienne qne powrra, ¢ impresa despuds en ln eoleecion
de las Mémoires de Srauts ckritngers, )

En fin, ¢l ilustre gedmetra Herr L. Kronecker, de la universidad
de Berlin, dicz dias despuds de la muerte de Sofia Kowalevski se ex-
presaba en ¢stos términos:

“Sophia de Kowalevski reunia 4 una perseverancia infatigable un
talento excepeinnal para las cspeeulaciones matemdticas renerales
¥ los conocimientos téenicos necesarios para las investigaeiones es-
peciales: habia sabido siempre ser muger y conservar no obstanto
una actividad especial intensa, un vivo interds por les objetos del
espiritu, lo que la hizo conquistarse y eautivar la gencral simpatia,
aun de los que se hallaban fuera de su cireulo de accidn,

La historia de las malematicas la citard ciertamente como uno de
los fenémenos mas mavavitiosos y do una de las mis excepeionales
investigadoras. Y i la par que sus algunas obras, poco numerosas,
pero muy importantes, que nos deja, hardn durar su memoria on el
mundo matemdtico, ¢l recuerdo de su notable y simpitica personali-
‘dad vivird siempre en los corazones de todos tos que tuvieron la di-
cha de conocerla,” ()

En el articulo neeroliogico publicado por el Sr. 1 de Kerbedz en
los Rendiconti del Cirenlo Mutenuitico di Palermo, del cual hemos ex-
iractado las noticias arriba expuestas, se citan ademdis las ilustres
antecesoras de Sofia Xowalevski, Bmilia Le Tonnelior de Bretewnil,
marquesa del Chatelet, 4 quicn entro otras obras se dvbe un Analyse
de b philosophic de Leibnifz, Naria Gactana Agnesi, que publie en
Vatin sus Jiestitutions analytigues, impresas por Bossut con el titado:
Lrviteon étémentaires du calend diffiventicl o do caleal intégral (1775, y
en fin, Marfa Sophie Gerinain, 4 yuicn ia Academia do Cieneias do
Paris adjudics un promio por una de las enestiones de fisica ma-
temitica mds nuevas y mis arduas: & teorie de les superficies clds-
ticas,

También acompaiia la lista de las obras matemditicas y literarias
de Sofia Kowalevski, de las que citarcemos las siguientes:

e

(1) Comptes Rendus, t. CVI, p. 1042,
0 Journal fir die reine snd enyewaendic Mothematit, BJ. CVI1L Heft (15 Marz 1861).
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Zur Theovie der particllen  Difforential gleichungen (1874, — Ovber
die Reduetion ciner bestimmiten Klasee Abel'schey Integirale 3 Rangos
anf elliptisehe Tnlegrade (1884).—Sur bt propageation de i tumiére dans
wa mmilicn cridlallisd (1884).— Zugittze wnd Berwekungen su Luplace's
Unberauchung iiber dic Gestall der Saturnsringe (1855),

2.t pe GaLoeaxo.

W S s e

IMPORTANCIA DE LAS FORMAS CONGENERES EN LA MATEMATICA

D. LAURO CLARIANA Y RICART

Fendmeno raro es el que ofrece el estudio de la Matemitica en
nuesteos tiempos modernos, Pudiera deeirse que la eantidad pugna
con la cantidad; la aritmética con el niimero; ¢l dlgebra con los algo-
ritmos; la geomnetria con el espacio. La inteligencia hinmana, cual
inar embravecida. no eeju en su oleaje eontinuado, sustituyvendo al
suave rielar de otros tiempos, la gigantegea ola como anuncio de
deshecho temporal. El movimiento vertiginnso que se opera enire
los elementos de la inteligencia no supone peligro alguno para el
hambre; muy al contrario: ol grande oleajo deja giempre algo en ia
orilla que no debe despreciarse. Kl vaiven entre lo general y particu-
lar; entre ¢! andlizis y la sintesis: entrea lo que ee ¥ la que nn ex; se
acrecienta cada dia mis, cual onda enya amplitud aumenta ripida-
mente. Comenzadse el estudio de la Matemitica por ¢l simple ndimero
real, positivo y entero, ¥ andando sirlos Hegdse 4 1a cantidad dirce-
tiva sin valor asignable; en el dlgebra los simbolos eperativos eon-
densan ya una infinidad d» algoritmos particulares: ¢l caleulo inte-
gral sintetiza el Universo en una simple férmula, que tiene por ori-
gen ¢l indefinidamente pequeiio; en la discontinnidad preténdese
hallar las fuentes de la continuidad; ¥ por fin, sintiendose a herrojado
el matematico dentra del espacio de Fuclides, supone et hiper-espa-
cin, para que la Geometria pueda satisfacer todas las exige neias del
analisis, 4 pesar Je que en dicho hiper-espacio se pierda toda idea de
realidad.

Sensible ¢s que, en medio de ese degenvolvimiento tan portentoso
bajo direceiones tan varias exista tiddavia algune que otro importan-
te punto que o hayan procurado estudiar como debieran los verda-
deros genios, al objeto de formar un todo mas armonico entre los di-
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ferentes elemontos de la ciencia matemitica; nos atreviéramos 4 con-
gsignar que el estudio de las formas congéncres debiera procurar
grandes beneficios 4 la cicncia, ¥ cn particular al cileulo infinite-
simal.

(Confintiard)

b ] o LA

VARIEDADES

Congreso internacional de bibliografia de las ciencing matemdticas, —
Bn los dias 16, 17, 18 y 19 de Julio de 1839 se reunid en Paris un
Congreso internacional de Biblingralia de Jas ciencias matemiticas,
con el fin de disentiv un proyecto de publicacién de un repertorio
bibliogréfico (e estas ciencias.

Una comisidn presidida por el Sr. Poincard, miembro (Il Institu-
to, tenfa anticipadamentc preparado el proyecto de clasificacidn que
debe seguirse en el repertorio bibliografico. Este proyecto se discu-
ti6 en Jos dias 16, 17 y 18, sicndo votadas en ¢l 19 las resoluciones
signientes: ’

RERHLUCHMNES VOTADAS PO B CONGRESD

El Congreso internacional de Bibliogralia de las ciencias mate-
maticas, reunido en Parig el 14 de Julio de 1889, toma las resolucio-
nes sigraientes:

L» Conviens publicar un reperturio bibliogrifico de las ciencias
Matemdticas destinado 4 evitar & los estudiosos largas penvsas inves-
tigaciones. Kste repertorio deberi contener los titulos de las memo-
rias relativas 4 las matemiticas puvas y aplicadas, publicadas desde
1800 hasta 1839 inelusive, asi como los trabajos relativos § la histo-
ria de lus matematicas desde 1600 hasta 1889 inclusive. Kstos titulos
Serdn clasificados, no por los nombres de los autores, sino por ¢l or-
den l6gico de las materias.

22 Se publicardn sucesivamente suplomentos 4 este reporto-
rio; el primero estard consagrado 4 los trabajos publicados desde
1889 oxclusivamente hasta 1899 inclusivamente, y los suplementos
Bighisntes 4 los periodos de diez anos que seguirdn, Kn cada suple-
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mento quedardn reparadas Jas emisiones descubiertas en el reperto-
rio 6 en log suplementos precedentes.

3.4 Quedarin exeluidas del repertorio las obras elasicas que no
contuvicren resultados originales ¥ las destinadas & los alunmos  de
los diversos Estableeimientos de instruceion v a los eandidatos a log
diversos examences. uesbrin iggalnente exelni:lag las meniorias pu-
blicadas cn las coleecin:ns cientiticas especialmente destinadag & es-
tos candidatos. 1ero, como varias coleeciones cientifieas ofreeen un
cardeter mixto y contienen, juntamente con numerosos cjercicios
solo iitiles 4 los estudiantes, algunos irabajos originales, estos wlti-
mos irabajos serdn mencionados en ¢l repertorio, despuds de las so-
leeeiones heehas de estas colecciones por la administraeién y haber
emitido dietamen favorable 1a eomisidn permancute instituida por la
10.2 resoluciin.

4.2 Los trabajos relativos 4 las matemdticas aplicadas no debe-
ridn mencionarse en el repertorio, excepio en ¢l gaso de interesar
4 lus progreses de las matemdticas pyvas, Los trabajos relativos 4
astronomia, ya mencionados en la Bebliagrafer de Houzeaw y Lan-
casier quedardn excluidos del repertorio,

54 El Congreso adopta para ef repertorio la elasilicaciin pro-
puesta por su comisidn de organizacidn con las madificaciones vota-
das en lag gesiones de 1T ¥ 18 de Julio de 1250, Los diversos titulog
mencionados quedarin repartidos en eierto nimero de clases, sub-
divididas en sub-clases, divisiones, sscciones y sub-secciones. [as
clases se Jdesignarin por una letra mayiiscula: podrin dividirse en
sub-clases designadas por una letra mayiscula afectada de un espo-
nente. Las clases o sub-glases ae subdividen en sreciones dosignadas
por una cifra dtrabe, y estas seceiones desigrnadas por una letra mi-
ndseula latina, las que podeian ser divididas en sub-seeciones repre-
sentadas por una mimiscula griega, Asi fa sub-seceidn = de la sec-
eidn b, que forma parte de la divisidn 3 de 1a sub-clase 1., se anotara
como sigue

b
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G.s Los titulos de loa trabajos escritos en idiomas que no sean el
aleman, inglés, italiano, espaiiol y latin deberdn ir acompaiiados de
su traducecidn francesa,

7.8 Atendiondo & que podvd veurrir que por una razén, algin
sabio entienda se deba adoptar un modo diferente de clasificacitn, el
Congreso desea que este sabio emplee una notacicn que no pueda
ser confundida con la descrita en la quinta reselucidn, y evite cn
tode easo el empleo del rectingulo.

8.0 Atendiendo que el trabajo del repertorio ha de exigir muchos
anos, y para facilitar medios 4 los investizadorces, el Congreso hace
votos porque las diversas publicaciones consagradas 4 las matemati-
cas publiquen una tabla general de las matcrias contenidas en sus
tomos, conforire coun la clasificacién arriba adoptada. ¥l Conpreso
agradecerd mucho 4 los administradores de estas publicaciones que
presten su concurse, paraesta clasifteacidn, 4 la comisién perma-
nente.

9.8 Para (acilitar la formacién de log suplementos consagrados &
los irabajos posteriores & 1884, el Congreso hace votos para que cada
autor haga seguir el titulo de su memoria de 1a notaeion definida en
la quinta resolucion; quo si ¢l autor deja de hacerlo, los administra-
dores de las diversas publicaciones periddicas, ¢, cuando estos no
1o hicieren, los rodactores de las publicaciones ansliticas que dieren
noticia de estos trabujos y quieran encargarse do este requisito.

10.s Queda instituide una comision perinanente para velar por
la ejocusién de las precedentes resoluciones, que se halla formada
por los miembros franceses, Sres. Poincard, Désiréd André, Hunbert,
4’ Ocagne, Charles Henry; y de los miembros extranjeros, Sres. Cata~
lan, Bierens de Ilaan, Glaisher, (lomes Teixeira, Holst, Valentin,
Emile Weyr, Guccia, Enestrm, Gram, Lig nine, Stephanos. El centro
- de la comision permanente se halla en Paris, donde deberdn residir
el presidente y el secretavio. Si hubiese vacanics c¢n esta comisién
debhe cowpletarse eligiondo nuevos miembros, y queda igualmente
autorizada para clegir nueves miembros cn nimero cualquiera, Kata
comisidn regolvera respecto 4 las adicionos & la clasificacidn adopta-
da, quo loa progresos de 1a cienecia pueda hacer neeeRAriagR, y respoe-
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to 4 las dilicultades & que den origen 1a interpretacion de las resolu-
ciones precedentes. En el caso de que, por una razén cualquiera le
parezea necesaria ung nueva conferencia entre los matemiticns de
los diversos paises, la comisién organizara un nuevo Congreso inter-
nacional, d en Paris, ¢ en otra cualquiera ciwdad de Europa.

112 Kl Congreso hace votos para que tanto en Franeia, como en
ol extranjero, los diversos periédicos matematicos den la mayor pu-
blicidad a las anteriores resoluciones y 4 las futuras decisiones de
la comisidn permanente.

Acaba de publicarse un resumen de las actas del Congrreso, con-
teniendo las resoluciones precedentes y la clasificacidn de las cues-
tiones del dominio de las ciencias matemdticas aprobada por el Con-

greso.

JORNAL DE SCIANCIAS MATHEMATICAS E ASTRONOMICAR publicado por
el Dr. ¥. (tomes Teixeira, tomo IX, (torto, rua de Costa-(Cabral, ni-
mero 132).

Entre los artieulos contenidos en este uitimo tomo del periddico
matematico del Sr. Uomes Teixeira citaremos lng sigruientes:

“Hohre una, representacitén parametrica de las eurvas de primoer
género”, por Duarte Leite.

“Demaostracién del Teorema de Cauchy-, por J. B. de Cabedo,

I.as “observaciones sobre diversns arliculvs eoncernientes 4 la
teoria de las series¥, ofrecen un estudio interesante eon motivo e
ciertas series tratadas por el profesor Lereh, hecho por lus Sres, (é-
saro y Guizmer acerca de series convergenles, en las cuales el co-
ciente de dos términos consecutivos puede ser tan grande como se
quiera, y aun el caso en que el término general, cuye limite es cero,
se halle expresadn por una funreién de » ya creciente, ya decreciente.

Il 8r. . Pirondini, del Instituto téenico de Parma, en un articulo
sgobre las lincas esféricas®, trata de la evolula esférics, deduciendo
que una hdlice eafévica s siempre una evolvente de un circulp menor y
se ocupa ademis de lag cureas eafdvicas pavalelas, de |ag curras eaferi-
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cas polures, de 1as lineas planae, concluyondo con ld expousicion de
Propiedades relativas 4 las evolventes geoddésicas de las hélices esfé.
ricas,

Ea fin, bastara citar cl articulo de M. Lerch “sobre una funsidén
continua, cuya derivada es discontinua“ y Ia “nola sobre la integra-
cidén de las ecuaciones de derivadas pavciales de segundo orden® del
sefor Gomes Teixcira para formarse idea del altimo tomo publicado
por este ilustre propagandista de la ciencia matematiea en Portugal.

%

Mamiesis.—Recueil mathématique a 'usage des écoles spéeiales
el des établissements d'instruction moyenne, publié par 1°. Mansidn
et J. Neuberg. (Uand, AD. lHoste, editeur. Paris, Gauthier-Villars, et
fils).

Este periddico, que ha llegado al undéeimo afio de existencia, en
el eunal sc publican 1o mismo articulos originales que discusiones re-
lativas 4 puntos de metodologia matemaética, y sobre todo que contic.
ne una gran coleccién y muy variada de problemas, ha sido uno de
10s que han eontribuido en alto grado d establecer y divalgar las teo-
rias de la Geometrin reciente, ¥ cn los (ltimos nimeros publicados
Be conticnen entre ofros los lrabajos siguientes: Sur les théorémes
enoneds par Ferinal, Euler, Wilson, Standt y Clawsen, par M. Ed Lu-
cas.— Notes sur lu Géométrie euclidienne el sur la Géométric non eu-
clidienne, par M. I Mansion.—Swr les quadrangles complets, par
M. I. Neuberg.— Un astronome belge du X VII® sidele par M. C. Lo Pai-
80— Sur la cowrbure de le podairve ob de le polaire véciprogque dune
courbe donnde, par M. Servais,

*®
L ]

JOURNAL DR MATNEMATIQUES ELEMENTAIRES,— Los nimeros de los
meses de Febrero y Marzo contienen entre otros articulos los relati-
Vo8 4§ las coordenadas cuadripolares de M. Bézenech y de las coordena-
dag angulares de M. Lormeau, continvdndose ademdis los articulos
80bre lgg progresos dv ta Geometria del triingule de M. Vigarid y ol
Ensayo de wn programa de matemeticns especiales, do M. Humbert,
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JOURNAL DE MATHEMATIQUES SPECIALESR. -~ Entre otros trabajos apa-
recen en log dos 1iltimos nitmeros el Estudio de los conos que pasan por
In interseccion de doe cuddricas de M. fHumbert y la continuacién
del interesante artfculo ET trifolium, por M. Brocard.

¥

ELEMENTOS DE LA TEORIA DE 1.OS DETERMINANTES ¥ SUS ATLICACIONES
A LA RESOLUCLON DE LOR SIRTEMAS DE ECUACIONES LINEALES ¥ A LA THO-
1’ia BE LaS ronryas, por DL Guillermo Ferndnilez de Prado, 1561~ 2039
pigs.—Precio 5 pesetas,

Este nuevo libro principia por establecer la noci 6n de las inver-
siones y de lag sustituciones circulares, en el capitule primero, lag
definiciones de lag matrices y de Ins determinantes son objeto de log
capitulos II y I, tratandose en cste de los deterntinantes menores y
de las transformaciones de los determinantes. El desarrollo de un
determinante es objetn de un extenso artieulo donde abundan los
ejemplos y ejercicios ntiles pava 1a facil comprensidn del asunto,

Al tratarse de ta combinacidn de loy determinantes se demuesira
el teorema de Binel y Canchy con el cuidado gque exige su impor-
tancia.

Despuds de exponerse las variedades de determinantes recipro-
cos, siméiricos, hemisimétricns ¥ psendosimétricos, los capitulos VI
¥ VII econtienen, con g'ran‘dotalle‘ la aplicacidn 4 fa resolucidn de las
ccuaciones aisladas ¥ 4 108 sistemas de ceuaciones, deinostrindose el
teorema de M. Rouchd. Por nltima, casi la mitad de [a obra esti des-
tinada 4 exponer lo mas preciso para que el alumno se forme una
idea clara de los coneeptos mis fundamentales de la teoria de las
sustitu~iones lineales y de las formas,

Lo esmerado de la impresion unido & la precision y brevedad ded
razonamiento y i los numerosos ejemplos y ejercicios, contribuyen
& hacer facil el estudio de Ja hoy tan importante teoria, que es el ob-
jeto de la vbra escrita, con gran conocintiento del asunto y de las
exigencias de la ensefianza, por el sedor Ferndndez de P'rado.

Tarapurn, -- Smpronte de € Avido, Caso, 100, ajos



